الجمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2011 


الشعبة : رياضيات 


CG 


اختبار في مادة: الرياضيا المدة: 4 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموخ ال 
التمرين الأول: (04.5 نقطة) 
المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد المتجائس («,0:4). 
4 8» © ثلاث نقط من المستوي لاحقاتها على الترتيب: +-1- ردء 1+1-= وت (:+3)1/ ادمع 
1/ اكتب على الشكل الأسي الأعداد المركبة: رج ٠‏ م2 6٠‏ م2. 
2 // احسب الطويلة وعمدة للعدد المركب ا » ثم فسّر هندسيا النتائج المحصل عليها. 


0 4 


ب/ حدّد طبيعة المثلث 480. 
3 عيّن ا لاحفة النقطة 7 بحيث يكون الرباعي 4٤٥825‏ معينا. 
١ /4‏ التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة ۸4 من المستوي لاحقتها 2 النقطة ' 34 ذات اللاحقة ' 2 
حيث: :1-3+ 2( +1-)-' ع2 
أ| عين طبيعة التحول 7 وعناصره المميزة. 
ب/ استنتج طبيعة التحول 707 وعناصره المميزة. 


التمرين الثاني: (04.5 نقطة) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( #٭, /ر , 7: 0) 
1/ نعتبر النقط (1;0;2) ۰4 (1:1;:4) 8» (1:1:1-) ° 
أ/ أثبت أن النقط 4»› 8 و © تعتين مستويا. 
ب/ بين أن الشعاع ( 2-:3:4) 7 عمودي على كل من الشعاعين 48 و 4€ ثم استنتج 
معادلة ديكارتية للمستوي (486) 
2 / نعتبر المستويين (2) و (,2) حيث: 22+1-0-بر4+:8(:3) و .)P2):2x-2y-z-1=0‏ 
أ/ بيّن أن المستويين (8) و (2) متعامدان. 
ب/ عيّن تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) تقاطع المستوبين (۸) و (,2). 
ج/ تحقق أن النقطة (0)0;0;0 لا تنتمي إلى (۸). 
د/ احسب المسافتين ((4)0:)8 و ((2)0:)2 واستنتج المسافة ((4)0:)4 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
[0) منتلية حسابية متزايدة تماما حدودها أعداد طبيعية تحقق: 
E‏ ,. (ونارين) m = PPCM‏ 
حللا. 
d = PGCD (UUs) m +d = 42‏ 


1/ عيّن الحدين لا و ,7 ثم استنتج ونا 
2/ اكتب ,ن بدلالة #» ثم بيّن أن: 2010 حد من حدود (,1) وعين رتبته. 
3 عين الحد الذي ابتداء منه يكون مجموع 5 حدود متعاقبة من (,0) يساوي 10080 
4/ م عدد طبيعي غير معدوم. 
أ) احسب بدلالة ۸ المجموع 5 حيث: ,ر +... + 1+ ,1+ ,0= 8 
ب) استنتج بدلالة ‏ المجموعين ,5 و ,5 حيث: ر لا+... + 0+ + 1= ,8 
و م_برونا+... + ولا+ ولا+ , =U,‏ وى 


التمرين الرايع: (07 نقاط) 
نعتبر الدالة العددية ۶ المعرفة على 12 كما يلي: *+(4+ ×3) -(2©) / 
و ( ,©4 تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (ز,0:1) 
(i /1‏ احسب '/رء "/ ثم برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ” غير معدوم فإن: 
*4(6 + 3+ ×3 =(») ۶ حيث: '۴» "/ء ...» ١”‏ المشتقات المتتابعة للدالة ر 
ب) استنتج حل المعادلة التفاضلية : ”16+ ٭3) =" بر 
2 أ) بيّن أن: 0-() / سينا وفسر النتيجة هندسيا 
ب) ادرس اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها. 
3/ 4 اكتب معادلة للمماس (4) للمنحنى (,©) في النقطة ى التي فاصلتها : 
ب) بين أن © هي نقطة انعطاف المنحنى (,0) 
ج) ارسم (4) و (,©) على المجال [0:-[. 
4 أ) × عدد حقيقي من المجال [0:٠-[ء‏ باستعمال التكامل بالتجزئة جد /6'4/]. ثم استنتج دالة أصلية 
للدالة / على المجال[0:-[ . ْ 
ب) 4 عدد حقيقي أصغر تماما من 2 
احسب بدلالة 4 المساحة (۸)2 للحيز من المستوي المحدد بالمنحنى )٤,(‏ و المستقيمات التي 
ااا سنو = و 2= + ثم جد (4)2 صا 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1) نعتبر المعادلة : (2) ... 1-= «7- +13 حيث: × و ر عددان صحيحان. 
حل المعادلة (8). 


a=0]13[ 
ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” » بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”9 على كل من 7 و13.‎ 3 
006086 : ليكن العدد الطبيعي 5 المكتوب» في نظام التعداد ذي الأساس 9» كما يلي‎ )4 
. 4۶04 حيث: © و 6 عددان طبيعيان‎ 


عيّن 09 و م حتى يكون 5 قابلا للقسمة على 91. 


2-77 
2) عيّن الأعداد الصحيحة النسبية © بحيث: H7)‏ ٍ 


التمرين الثاني: (05 نقاط) 
الفضاء منسوب لين المعلم المتعامد المتجانس | ۸ , (O; .j‏ 
نعتير النقط (4)1:0:0» (8)0:2:0» (0:0:3)© و[ 206 
(2) المستقيم الذي يشمل النقطة 4 وشعاع توجيهه | + 1 -(2 س کن ك بج 
5-56 1 
وشعاع توجيهه قبط أت 
1- اكتب تمثيلا وسيطيا لكل من المستقيمين (2) و (4) ثم ادرس الوضع النسبي لهما. 
2- بين أن: 0= 06+ 68+ 64 » ماذا تستنتج بالنسبة للنقطة 0؟ 
3- عين شعاعا ناظميا 7 للمستوي (4180) ثم اكتب معادلة له. 
4- احسب المسافة بين النقطة © والفستوي(480): 
5- # المسقط العمودي للنقطة 8 على المستقيم (2). 
أ) جد إحداثيات النقطة 4 . 
ب) استنتج المسافة بين النقطة 8 والمستقيم (2). 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية: 
1/ أ) الشكل المثلثي للعدد المركب - 5 = ۾ هو كمه 1+ 2ووه- 


a iB ب) 0= + "4 حيث:‎ 


صفحة 3 من 4 


2/ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [0:/,7). 
أ) التحويل 7 الذي كتابته المركبة: ادن د بم دوران زاويته 0 ومركزه مبدأ المعلم 
ب) مجموعة النقط 34 ذات اللاحقة 2 حيث: اموه 2 هي المستقيم (8) الذي يشمل النقطة 4 

ذات اللاحقة ¡ وشعاع توجيهه 7 لاحقته 1+1 . 


58 5 5 1 4 1 3 
3/ ),( المنتالية العددية المعرفة نے: م ومن أجل كل کد طبيعي 627 a n a‏ 


ب) (,») متناقصة تماما على N‏ 
ھا لها قاب 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1/ ج الدالة العددية المعرفة على المجال ]+0[ ب: 1-”×ما+”×=(x)ع‏ 
أ/ ادرس اتجاه تغير الدالة بم ثم شكل جدول تغيراتها. 
ب/ احسب (1) چ ثم استنتج إشارة (2)ع في المجال ]6+:0[ 
١ /2‏ الدالة العددية المعرفة على المجال ]ه+:([ كما يلي: عماج - 0 =( / 
و (م©) تمثيلها البياني في المستوي المزود بالمعلم المتعامد المتجانس (ز ,0:1). 
/ بين أن / قابلة للاشتقاق على المجال ]+:0[ وأن: لبك - (مم'/. 
استنتج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها. 
ب/ (6) المنحنى الممثل للدالة ما جا × على المجال ]مه+:0[ 
- ادرس وضعية (,©) بالنسبة إلى () ثم جد مهاج ونل » ماذا تستنتج ؟ 
- ارسم (0) و(م0). 


3 أ/ × عدد حقيقي من المجال ]00+:1]» باستعمال التكامل بالتجزئة جد تمعملط | 


r“ 
1 
.]1;+ تحقق أن: ×- بام[ × جا × هي دالة أصلية للدالة دما جم × على المجال ]مه‎ - 
استنتج دالة أصلية للدالة ۶ على المجال ]ه+:1].‎ - 
.1 ب/ #عدد حقيقي أكبر تماما من‎ 
احسب بدلالة © المساحة.(©)8 للحيز المستوي المحدد بالمنحنيين (,0)) و (5) والمستقيمين‎ 
اللذين معادلتيهما: 1- × و = × ء ثم احسب ()4 اا‎ 
a+ 


صفحة 4 هن 4 


الإجارة النموذدية و طهر 1 000 5 1 


أمتحان شهادة البكالوريا دورة : 2011 
المادة : الرياضيات الشعبة: رياضيات 


محاور. | 1 العلامة ا 

E‏ عناصر الإجابة (الموضوع الأول ا 

الموضوع | نت 3 ( 500 مجزاة المجمو 

التمرين الأول : (04.5 نقطة) | 

ا ا ا ا 

E, E 5 r 1‏ | 0,5*»3 | ا 

: ا E‏ 9 ا أ 1 أ 

ال e‏ ات E OE CEA‏ 2 أ 

0.253 اي‎ E عار‎ e EE E ( | وتطبيقاتها‎ | 

4 5 ية 

0 2 a 5 0-08 

ا التفسير الهندسي : 4€ = 48و -( 46:48) ظ 0 ظ 

| ب) 286 مثلث متقايس الأضلاع 

3( 3/.- 3د د وج أ 

5 3 ا 

4 أ- 7 تشابه مركزه 4 ونسبته 2/ وزاويته 3 | 

ا ا 

ا ا 

| ا 


ب- 707 تشابه مركزه 4 ونسبته 2 وزاويته 3 


| 
التمرين الثاني (04.5 نقطة) 
ظ 


ا 
ودج i‏ ا 
1)-أ- 48 لا يوازي 46 ومنة النقط 4ا 8 و © تعتّين مستو ١‏ 
ب- 0- ۸48 و 0= 40و منه 77 شعاع ناظمي ل (486) ْ 
| المستقيمات | 10+ 2 - بره + ×3 معادلة ديكارتية للمستوي (486) TET‏ | 
| والمستويات 2 7 شعاح ناظمي ل (8) ق(1-:2-:2)' م شعاع ناظمي ل (2) | 2,و02 ظ ظ 
فى فضا | ووا ا اانا اين 
| اقات 1 8 | 
x =8 1 0-5 2 ْ‏ | 04.5 
الجدا 5 م تقيم (۸ و 
يي هم الو ار مطل ريطي السستويفة) ا ۰ ٠‏ 
| نمی كي i‏ 1 | أ ا 
أ -- 4= z‏ أ 
أ الفضاء | | 
aaa | |‏ الو a Ee‏ 
2 ' 1 5227 | ا | 
ادد a SEP EEE (0:(2))=> ٠» d(0;(2))=‏ + عو ١ SSE Reul E‏ ا 
ا 0 1 أ أ 
| 38 2 | | | 
EE‏ -((4): ف 6 00 ا ا O25‏ أ 
١ | 0 1‏ 
| || || 


تابع الإجابة النموذجية المادة : رياضيات 
بع اوج ودج پاج 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 
أ | التمرين الثالث: (04 نقاط) | 
U, =3 « U, =18 gU, =12 »4 -6 (1 | |‏ | 0 ) 
U, =m |‏ 4د +3 Tay AO‏ 015 
(u, DE 0‏ > = 10080 ومنه وې :ع 2010= ا 0.5 
د ْ 4( أ) (1+س1()2+م)3- ى | 0.5 
ا ا ب) *(1+م)3- ,5 و (1+م) م3 - رى | ا 
| 


التمرين الرايع: (07 نقاط) 
(x) =(3x + 72* ))1‏ عر ل ب ب EE aS‏ 


دراسة دالة +10(6+ 3=(" 2 eee‏ 
E‏ | 5 
ر ي | البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي #غير معدوم فإن: 
بالتراجع *»(4 + مم3 + E EL E (r) = (3x‏ 
0 ©(4+ 3+ عر3) - ( عت “ار 
ا ب) ره+ ×+ *10(6+ <3) = ر حیٹ : ® € (رمزع) ل o hS‏ 
كل )2~ 0= lim xe” +4 lim e‏ 3- رع / lim‏ م ل a‏ 
0= برمعادلة المستقيم المقارب ل(,0©) عند ممع esses‏ | 025 
- إشارة ' تزايدة تماما 7-] ومتناقصة تما 7- 
با 0 ارم f‏ 7 مدر رحا على |:| ومتناقصة اما على ]7ل 0253 
تغيرات م نه ا ل SOB‏ ا اك HESAN RE‏ + عي 
| جدول التغير 0.5 5-8 
ا 3-أ) معادلة (4) : 7 (16+ ×3)-= بر E‏ ل RL ga‏ 
a 10 10 Rh‏ 5 
ظ ب ( إشارة(×) f"‏ > رگ )مشه أنعطاف O25x2 Û essececssenesesseenees‏ 
| ج( رسم ),( و )4( ل ا ا ل م ا 0 
BEEN eS OT. | re'd =(x De? +2 --)4 |‏ 
€ 1 
۶ دالة أصلية ل / : F)×( = )3* +1“ +c‏ ل 1 O‏ 
و 
2 3 
حب- (۾) 3 36+ )34+1( = [f (x ax‏ -- (ة)4 ees‏ 6 اهاوه 66 هزه امام ع واه 26 0.5 | 
أ 7 | 
أ 5 
Jim 4 (2) - 36 3 ua)‏ ملا و تسسا O‏ ظ 025 
ظ 7 


صفحة 2 من 4 


:. عناصر الإجابة 
الي ع صر الإجابة (الموضوع الثاني) 
| 
أ ا 
| التمرين الأول: (04 نقاط) 
| 1) (74+1,138+2) - (بر,ع) حيث 62 ۾ O OT E DE REE OO DOL‏ 
k eZ ٠ a=91k+13 (2 |‏ ا OE O‏ او و TN E‏ | 
| 3) بواقي القسمة الإقليدية للعدد و على 7 RoE AN‏ ا SIE‏ | ا 
HES E: HR |] 1‏ | 
الموافقات 1 4 1 2 أ 1 | باقي القسمة أ | ا 
نظام التعداد ليه ل O‏ د 9 
E‏ بواقي القسمة الإقليدية للعدد "9 على 13 n ae eS‏ | ا 
E‏ 51ب 18 E‏ 
l_> ae O E i E EAE |‏ 
4 ) "9 يرين + “6*9 + 8*9 + 6 = 0<a<9 geb‏ و 6>9/ >0 ا 
[0]7 = م تكافئ [1]7- = 8 + © ا 
[0]13 = ف تكافئ [0]13  -‏ + © | 
ا us‏ 8-3 +به وعلية : [(8,5(,)6,7(,)7,6) ,(5,8)) € )8 (a,‏ 
عب ا ا (05 نقاط) 
اخ 
2-1-7 اكد 
=f (D) (1‏ بر SE TET AeR{ y =A (A) «<rteR‏ 0 ْ 
I‏ 
2 2 أ 
التمثيل نقطة (2:1-:2) 0 o hc‏ وو e‏ 
a‏ (2) و (4) متقاطعان في النقطة ) 3 0.5 
E O CF TNE. tS GA +GB +GC =0 (2 re‏ 
كز ثقل ز ثقل المثلت RESA Re ase EL‏ 1 
5 © مرکز ثقل ABC‏ 0.25 ْ 
بعد نقطة عن | 3) ال أو (6:3:2) 00 SE NE E Om‏ إ 
مستقيم 23 4 
0 + + ×معادلة للمستوى (480) S‏ اا ل 
ا j‏ 
| 4) المسافة بين النقطة © والمستوي(48C)تساوي‏ :۶ eT‏ 0 | 
Pl 2E‏ 
e LT E‏ ا ea Sn‏ 
Û TT 6‏ 0.75 
| ب- المسافة بين 8 و (8) تساوي :س تقد بره ا | 05 ا 
| ا 
)142( | 
ا ا ا 
a‏ ا 002 ر ا 


تابع الإجابة النموذجية _ المادة : رياضيات-. الشعبة: رياضيات 
ag a RSE‏ اح لكا انق - ٠‏ امس E E‏ 
محاور 5 7 + 4 
' عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) ااي يمف 
الت 7 AA‏ 3 الثالث: (04 نقاط) 
| المركبة a HH)‏ ن | ونو + و 


© 
ما 
5 
1 
کو 


eee‏ أ 
١ |‏ ل RAE‏ 0 ْ 1 
٠‏ | ا E n aT YE E‏ 22 ْ 1 ْ 
1 | 2/ أ- خطا لان زاويته هي = SERAN TN‏ 10 ر 5 | 
| ا 1 ا أ 
ا | ب ا MM‏ هي نصفا مستقيح مفتوح مبدؤه: 4 AR‏ | 0.5 ا 5 
| 3 5 

afc 1 8 8 ا‎ 

1 3 سكم لان کاو aS‏ دب [-1-|2 ل ا 

ا اس al‏ 14 6 9 1 4 ا 

ْ ب) خطأ لأن: من أجل كل عدد طبيعي ؛ 0 psf Ry,‏ 1[ ز ز ذ i a E‏ 

| 

1 


ج( خطأ لأن: 5 برلا lim‏ 
3 صمب م 


ا التمرين الرايع: (07 نقاط) 
a‏ و 2 -(«)'ع» ع متزايدة تماما على إصد:0[ RS TES‏ 
x‏ 
| 0 -()م يهنا » + =(») ع سنا » جدول التغيرات aE‏ 
أ دالة ہے × 
ار يمي | ب- 0=() ع O‏ ا 
| دوال أصلية إشارة (×) چ 0< (×)چ من أجل ا و6(>0ج من أجل 1< مرك 6 : 
اعد 2م / قابلة للاشتقاق على ]م [0٠+‏ لأنها جداء دالتين قابلتن للاشتقاق ed‏ 025 
الوضع النسبي aE a E SS + 011040- E f(8‏ م ل Sela‏ 
۶ متزايدة تماما على ]+ 1] ومتناقصة تماما على [0:1[ SN CR‏ 
ا م+ - زع ) f‏ ليد : م - (ع) ۶٣نا ٠‏ جدول التغيرات cesses‏ | 02523 
صوج + 5 07 
ا 

ْ ب- چ = عاص - ( ) كر ومنه (,6) فوق (6) من أجل 1> ×>0 و (,©) 

تحت (5) من أجل 1< × E‏ دمض م بي E‏ 
RT E lim ~zlnx =0 | |‏ سوا سور SE‏ 

- ك سج × 3 
| نستنتج أن (8) منحنى مقارب ١‏ (,©) في جوار 00+ ا ل | 02S‏ 
e |‏ فوا وومفوووةوومووءودوووموووووووو مو و مفمووووومومةفوققمقوة قو هاو و وووءثوووويدده 0,75 
Es |‏ 100 
ا A‏ سح 2 و ين aS oa‏ ٌْ 05 
0 | ×- ها ع جرم × هي دالة أصلية ل ×وإ جرم على إصعد:1] sees‏ | 035 
: إ : 0 2 لس 2 
E A E _ 2 a a oF | |‏ 
| |1 25 
ا ا 
ا 5 - 0 مط ل ل A(a)= nx f )x (x‏ ظ 
أ 00 oes im‏ | 025 | 


